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Eksamensoppgaven består av 4 oppgaver med delspørsmål som alle skal besvares. Vekting av 

oppgavene er gitt i parentes.  

 

Oppgave 1 (25%) 

 

a) Beregn følgende integral 
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b) Finn den allmenne løsningen av differensiallikningen 2 23 tx x te  . Finn også 

løsningskurven som går gjennom punktet ( , ) (0,4)t x  . 

 

c) For hvilke verdier av a har følgende matrise en invers? 
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Finn den inverse for a = 1. 

              

 

Oppgave 2 (17%) 

 

Følgende likningssystem definerer u og v som funksjoner av x og y: 

 
2 1v ux e xy    

2ln 2y u v e    

 

a) Totaldifferensier systemet. 

b) Finn generelle uttrykk for de partielle deriverte 
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c) Finn verdiene til de partielle deriverte 
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 i punktet P: ( , , , ) (1, ,1,1)x y u v e . 
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Oppgave 3 (23%) 

 

Betrakt systemet av differensiallikninger 

 
2x x y   

4y y   

 

a) Finn x-isoklinen(e) og y-isoklinen(e) (eller nullklinene som de også kalles). Finn systemets 

likevekt(er). 

 

b) Lag faseplandiagram og vis ved piler hvordan systemet beveger seg utenfor likevekt. Synes 

likevekten(e) å være stabil? 

 

 

Oppgave 4 (35%) 

 

En vare produseres ved hjelp av to innsatsfaktorer, 1v  og 
2v . Prisen på faktorene er hhv. 

1q  og 

2q . Kvantum av varen er X, og produktfunksjonen er gitt ved: 

 
1

1 2X v v  


                 der   er en konstant parameter, 1    og 0   

 

a) Finn kostnadsfunksjonen.  

b) Finn effekten av økt pris på 1v  (dvs. økt 1q ) på optimal faktorbruk (gitt at produsert 

kvantum holdes fast).  

c) Finn substitusjonselastisiteten mellom 1v  og 2v . 

 

 

 


































